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vilket visar att f &r strangt véaxande pd hela D;. Séledes, D;ix = Vy = f(0),f In2 =][0,1].
Till sist, vi utraknar fi! genom att lsa ut 2 ur sambandet y = f(x) :

P
y = emzi_l)y2=emzil e’ =2 +1
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dar plustecknet véljs ty « > 0 pd Dy. Séledes
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2. a) Vi vet att . ¢
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(testa formeln sjalv genom att explicit utrakna hogerledet). Saledes
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b) Vi forlanger uttrycket med dess konjugat:
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c¢) Vi skriver om uttrycket som en produkt av tre standardgréansvéarden:

arcsin(z?) arcsin(z?) | =« x

- = lim =1¢1¢1=1.
z¥0Sinztarctanzy =
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3. Ur derivatans de..nition far vi
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4. a) Se boken, sid. 187 (Sats 4.3).
b) Vi anvander kedjeregeln:
i) :
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vilket avspeglar naturligtvis det faktum att
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pPp——dr=Inz+ z22+a +C.
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5. Vi noterar forst att Dy = Rn f2g dvs att z & 2. Vidare, x = 0 ar ett enda nollstalle. Eftersom
M@ =81

(notera teckenuppsattning) ser vi att linjen x = 2 &ar en vertikal asymptot till f. Horisontella
asymptoter saknas, ty lim, s g1 f(z) = 8. Vi testar for existens av en sned asymptot vid +1:
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vilket betyder att linjen y = = + 2 &r en sned asymptot till f vid +1.. Detta syns aven om vi inser
att funktionen (efter polynomdivision) kan skrivas som

4
f@=x+2+ ——.
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Samma utrakning visar att y = = + 2 ar funktionens asymptot dven vid j 1. Dags att derivera
(anvand garna formen ovan). Vi far:
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Teckentabell (gor den!) visar da att = = 0 ar en lokal maximipunkt, z = 4 &r en lokal minimipunkt,
att funktionen vaxer pa ]i8,0[ samt ][4, A[ och avtar pa ]0,2[ samt pd ]2,4[. Den visar ocksa att
funktionen &r konkav mellan j 1 och 2 och konvex mellan 2 och 1. Samlar vi ihop all information
vi ..ck om funktionen kommer vi fram till funktionens graf som pa Figure 1 (har ritad tillsammans
med bégge asymptoter).
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Figure 1:

6. Eulers formler ger:
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7. a) Se boken sid. 206 (Sats 4.10).

b) Enligt medelvéardessatsen for derivator vet vi att den sokta punkter sdkert existerar. Rita nu en
bra ..gur for att forstd uppgiften. Linjen som férenar punkterna (1, f(1)) och (2, f(2)) har lutningen
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Vi letar allslé efter en punkt ¢ dar f(¢) = j3. Men f'(t) = i+ och séledes f'(t) = j3 for t* =2
eller for ¢t = 2 2 [1, 2] (den andra Iésningen ligger utanfér intervallet [1, 2] och darfor kastas). Notera
att i detta fall existerar bara en sadan punkt.



