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Jour: Krzysztof Marciniak, tel.011 - 36 33 20. Inga hjälpmedel är tillåtna. Varje uppgift bedöms
med 0-3p. För betyget n (n = 3, 4, 5) krävs 3n�1 p. För att få full poäng måste du kommentera/förklara
dina beräkningar. I parentes anges hur många poäng varje deluppgift är värd.

1. Beräkna följande gränsvärden:

a) lim
x!1

3x4 � 5x+ 7
x4 � 5x+ 1 b) lim

x!2�

jx� 2j
x2 � 4 c) lim

x!1

x� 1p
3x� 2� 1

(1+1+1p)

2. Visa att funktionen f : [0; 1]! R , f(x) = ln(1 + x2) är inverterbar och ange inversen f�1 inklusive
dess de�nitions- och värdemängd.

3. a) De�niera vad det betyder att en funktion f är deriverbar i en punkt a 2 Df . (1p)

b) Undersök för vilka reella p funktionen

f(x) =

8<:
xp cos

�
1
x

�
för x 6= 0

0 för x = 0

är deriverbar i 0. (2p)

4. Rita funktionen
f(x) =

1

x2 � 1
med angivande av samtliga extrempunkter, asymptoter samt intervaller av konvexitet och konkavitet.

5. a) Formulera satsen om derivatan av invers funktion. (1p)

b) Beräkna (f�1)0(6) om f(x) = x5 + x4 + x3 + x2 + x+ 1. (2p)

6. Beräkna z20 där
z =

1 + i

(1� i)
�
1 +

p
3i
�

Svaret skall anges på formen x+ iy.

7. a) Formulera satsen om mellanliggande värde för kontinuerliga funktioner. (1p)

b) Använd satsen i a) för att visa att ekvationen 2x3 + x� 4 = 0 har exakt en lösning. (2p)


