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1. a) Se boken, Sats 5.4 sid. 246.

b) Den första integralen löser vi med hjälp av partiell integration, vi deriverar då lnx:Z
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Kontrollera detta genom derivering.

Den andra integralen löses också med hjälp av partiell integration men nu väljer vi att derivera
x2. Vi måste partiellintegrera två gånger:Z
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Kontrollera detta genom derivering.

2. a) Vi använder oss av variabelbytet y = cosx:
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b) Integralen är generaliserad i
p
2. Vi får alltså

p
2Z

0

1p
2� x2

dx = lim
b!

p
2�

bZ
0

1p
2� x2

dx = lim
b!

p
2�

�
arcsin

xp
2

�b
0

=

= lim
b!

p
2�

�
arcsin

bp
2
� arcsin 0

�
= arcsin 1� arcsin 0 = �

2
.



3. Integranden är rationell så vi använder oss av vår 4-stegsmetod. Steg 1 (polynomdivision)
behövs ej. Steg 2 (faktorisering av nämnare) ger att x3 � x2 + x� 1 = (x� 1)(x2 + 1). Det
betyder att integranden kan partiellbråksuppdelas (Steg 4) med hjälp av ansatsen
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där A kan lätt hittas via handpåläggning:
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och B och C kan fås genom andra metoder. Vi får B = 3 medan C = 4 så att
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där den andra integralen fås ur formelnZ
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dx = ln jf(x)j+ C:

4. a) Se boken, Sats 6.7 sid. 290.

b) Integranden har ingen elementär primitiv. Beteckna
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där a är en konstant. Enligt analysens huvudsats har vi då
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Vi använder nu detta tillsammans med insättningsformeln och kedjeregeln och får
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